Metpwol yopol xou  Tomoroyia toug,  13/6/2024, A. Tohog

Ocua 1. (2 pov.)

‘Eotw (X, p) petpde ywpoc. Na deiete ot tor mapoxdte elvon loodivaa:

(A) O petpwde yodpoc (X, p) ebvon mhipne.

(B) T xdde g@divouoo axoroudiot (Fy,)nen Un XEVAY, XAEWOTOV UTOCUVORWY Tou X, UE

diam(F,) — 0 wyber () F, #0.
n=1

Oéua 2. (6 pov.)

No e€etdoete, pe TAHen awtlohdynon, ov ot tapuxdte npotdoels etvar ohndeic ¥ deudeic. (I
ooeg elvon akndelc vo ypddete v mAen anddelln, eved yio 6oeg etvon Peudelc va Peelte xa-
TEANAO AVTLTOEAOELY L)

(A) Av (X, p) elvon évog petpde Ywpog xon (A;)ier EVoL pial OLXOYEVELXL OVOXTEY UTOGU-

volov tou X, t6te 10 olvoro | A; eivor avouxtd.

i€l
(B) Av (X, p) eivon évac petpixde yopoc xon (Bj)ier lvon Uior OXOYEVELR XAELOTOY UTOGU-
volov tou X, t61e 10 olvoro | B; eivon xheoto.

el
(') Av (X, p), (Y,d) eivon Buo petpixol yweot, f: X — Y elvon wo ouveyhc ouvdptnon xau
A ebvan éva avoxtéd utooivoro tou Y Téte To fH(A) ebvon éval avouxtd umocivoro tou X.
(A) Av (X, p), (Y,d) eivar duo yetpixol yopol, f: X — Y elvon pa ouveyhc ouvdptnon xau
K ebvar éva avouxtd vooivoho tou X tdte 1o f(K) elvor éva avouxtd unocivoho tou Y.
(E) Av (X, p), (Y,d) eivou Suo yetpixol yopol xou f: X — Y elvon i cuveyfic ouvdptnon n
omolo efvor 1 — 1 xou exl, tote  f1 1Y — X ebvon ouveyhc.
(XT) Av (X, p) elvon évag petpixde ywpog xou A elvon évo cupmoyés unocivoho tou X t61e
T0 A ebvan xheo16.

Oéua 3. (2 pov.)

BOewpolpe tov R? epodlacuévo pe Ty euxheldelo uetpio xou Tic TpoPoréc mr, T2 GTNY TEGT
o T deltepn cuvtetayuévn avtiotoya (dnh. m : R? — R e m(z,y) = = xou mp : R2 = R
ue i (z,y) = y). Av AB eivor 10 undrowno e Swiipeong tou Aprduolb Mntpdou cog ye to
exatéd (dSnh. B 1o tedeutaio dnglio xoau A to npoteleutaio Pngio tou Aprduob Mntpdou coc)
Vétoupe M = A +2 xu N = B + 12. Na Beeite éva utochvoro K tou R? Gote 10 K vo
Eyel Tic €€Yg WBLoTNTES:

() To K éyel 800 ouvextxéc ouvoThoes (xou dpo Sev elvon oUVEXTIXG) .

(B) To w1 (K) eivon ouvextixd, dev elvon xdtw @paypévo, eivon xhelotd unocivoro tou R xau
supm (K) = M.

(v) To ma(K) etvar cuvextixd, dev elvor dve @poryuévo, ebvor ovoixté urtocivoro tou R xau
inT(l(K) = —N.

(d) K° = {(x,y) € R?: 22+ 4% < 1}.

(€) To onuelo (—N, M) avixel oto clvoro K’ (dnhadi elvon ornueio cusodpeuonc tou K)
aAAS Bev avrixel oto K.

(Enpeinon: H Mon yia éva gortne| mou €xel aprdud pntpoou m.y. 17832 Yo Eexwvd ¢ eZhc:
A=3xu B =2, da M =25xu N =14. Ot Moeig dev mpénel va teptéyouv to oluBora M
xow N mopd pévo toug aptdpolc oToug oToloug VT ToLYoUY.)

Koy Enttuyia!



